Savoir Ft. 4 : Dérivées

Entrainement 1

1) Dériver les fonctions suivantes :

. T 1—x
fi(x) = 3xcosx g1(x) = 1 —sin (2x — §) hi(x) = .

2) Soit T la fonction définie sur [0; 7] par T(x) = % —sinx
a. Calculer T’ (x)

b. Déterminer le tableau de variationde T

c. Montrer que I'équation T(x) = 0 admet une unique solution dans [E; n].

En donner une valeur approchée 3 1072 prés

i1(x) = cos(2x) e?*

Entrainement 2
1) Dériver les fonctions suivantes :
fo(x) = — - g2 (x) = sin® x h,(x) = cos(1 + x?) i,(x) = cos(2x) sin(2x)
—_— sin? x
2) Soit R la fonction définie sur ]——;—[ par R(x) =——
272 COS % X
' 2 si
a. Montrer que R (x) = SH; ad
COS~ X

b. Déterminer le tableau de variation de R

, . s . T
c. Déterminer I'équation de la tangente en x = 3




Corrigé Savoir Ft. 4

Corrigé Entrainement 1

1) f; (x) = 3cosx — 3xsinx g1(x) = —2cos (Zx—g)
, —1sin x—(1—x)cos x —sinx+(x—1)cosx
hl (x) = ) = )
sin“ Xx sin“ x

i;(x) = —2sin(2x) e®* + cos(2x) X 2e?* = 2e**(cos(2x) — sin(2x))

2) a.T’(x)z%—cosx b.T' (x) >0 & %—costO o cosxS%
T
X 0 § T
T (x) - 0 n
T
T |7 N " V3 2z
6 2

c. Lafonction T est continue et strictement croissante sur E, n]. De plus T (g) <O0et T(w) > 0.
D’apres le TVi, I'’équation T'(x) = 0 admet une unique solution x, dans [%, n].

On trouve xg =~ 1,9

Entrainement 2

2(_Sin x) _ 2 Sinx

g,(x) = 3 cos xsin? x h,(x) = —2xsin(1 + x?2)

1) f,(x) =

cos2x  cosx

i,(x) = —2sin (2x) sin(2x) + 2 cos(2x) cos (2x) = 2(cos2(2x) — sinZ(2x))

2

2 cos x sin x cos % x—sin 2 x(—2sin x cos x) 2 cos x sin x cos? x+2sin x cos x sin? x

2) a.R (x) = =

cos* x cos% x

2cos x sin x (cos? x+sin?x) 2cos xsinx  2sinx

B cos* x ~ cos*x  cos3x CaFb
b.

T T
X -3 0 2
sinx I - 0 +
cosx | 0+ | + 0
Rx)| Il = 0o + ]
R@ I N o 2

w

3\? 3
c. RG):%:B et R'(x)=2éz3)=€=8\/§

Donc I’équation de la tangente en x =

~—

N

— ud — B
esty—8\/§(x—3)+3 & y=8V3x+3 &



