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Entrainement 1

On considere I'équation différentielle :
2t+5

Vit

1) Soit h une solution de I'équation différentielle (H) : y' + 0,2y = 0
Montrer que si p une solution de I’équation différentielle (E), alors la fonction f définie par f = h + p est
aussi une solution de (E).

(E): y'+0.2y =

2) Montrer que la fonction p, définie par : po(t) = 10+/t est une solution de I’équation différentielle (E).

3) En déduire la forme générale des solutions de I’équation différentielle (E).

Entrainement 2
On considere I'’équation différentielle :
(E): y'—=2y=(1-2t)Int
1) Soit g une solution de I'équation différentielle (E).
Montrer que si f est une autre solution de (E), alors la fonction h = f — g est solution de I'équation

différentielle (H) : y' — 2y = 0.

2) Montrer que la fonction g, définie par go(t) = tint + % est une solution de I’équation différentielle (E).

3) Déterminer la forme générale des solutions de I'équation différentielle (H).

4) En déduire la forme générale des solutions de I'équation différentielle (E).
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Corrigé Entrainement 1

1) h est une solution de (H) donc h’ + 0,2h = 0 = h’ = —0,2h.
2645 , _ 2t+5

Si p est une solution de (E), alors p' +0,2p = B A 0,2p
Onaalors: f'"+0,2f =h'+p'+02(h+p) =—-02h + % —0,2p +0,2h + 0,2p.
Alors f'+0,2f = % donc f est bien aussi une solution de (E).

2) On calcule pj) + 0,2p, = 10 xziﬁ+o,2 X 10ﬁ=%+2ﬁ=%+%=%

Donc p, est bien une solution de (E).

3) Les solutions f de I’équation différentielle (E) vérifient donc: f = h + p,.
Or les solutions de (H) sont h(x) = Ke™%?t avec K € R.

Donc les solutions de (E) sont donc de la forme : f(x) = Ke %2t + 243

Ea

Corrigé Entrainement 2

1) Si f et g sont solutions de (E),alors f'—2f =1 —-2t)Int o f'=2f + (1 —-2t)Int
etde méme g’ =2g + (1 — 2t) Int.
Alors: h' —=2h=f"—g' - 2(f—9g)=2f+ (1 —-2t)Int — (29 + (1 —2t)Int) — 2f + 29
=1-2t)Int—-2g—-—(1—-2t)Int+2g9g =>h'"—2h=0
Alors h est bien solution de (H).

2) Oncalculeg(')—ZgO=1lnt+t><%+0—2(tlnt+%)=lnt+1—2tlnt—1

= go— 290 = (1—2t)Int.
Donc g, est bien une solution de (E).

3) Ony’ — 2y = 0 & y' = 2y donc les solutions de (H) sont de la forme y = Ke?! avec K € R.

4) g, étant une solution particuliére de (E), les solutions de (E) sont donc de la forme :
y = Ke?t + g, :>y=Ke2t+tlnt+%.



