
 

Savoir Ed. 8 
 
 
 

Entraînement 1 
 
On considère l’équation différentielle : 

(𝐸) ∶   𝑦′ + 0,2𝑦 =
2𝑡 + 5

√𝑡
 

 
1) Soit ℎ une solution de l’équation différentielle (𝐻) ∶ 𝑦′ + 0,2𝑦 = 0  

Montrer que si 𝑝 une solution de l’équation différentielle (𝐸), alors la fonction 𝑓 définie par 𝑓 = ℎ + 𝑝 est 
aussi une solution de (𝐸). 

 

2) Montrer que la fonction 𝑝0 définie par : 𝑝0(𝑡) = 10√𝑡 est une solution de l’équation différentielle (𝐸). 
 
3)  En déduire la forme générale des solutions de l’équation différentielle (𝐸). 
 
 

Entraînement 2 
On considère l’équation différentielle : 

(𝐸) ∶   𝑦′ − 2𝑦 = (1 − 2𝑡) ln 𝑡 
 
1) Soit 𝑔 une solution de l’équation différentielle (𝐸). 

Montrer que si 𝑓 est une autre solution de (𝐸), alors la fonction ℎ = 𝑓 − 𝑔 est solution de l’équation 
différentielle (𝐻) ∶ 𝑦′ − 2𝑦 = 0. 

 

2) Montrer que la fonction 𝑔0 définie par 𝑔0(𝑡) = 𝑡 ln 𝑡 +
1

2
 est une solution de l’équation différentielle (𝐸). 

 
 
3)  Déterminer la forme générale des solutions de l’équation différentielle (𝐻). 
 
4)  En déduire la forme générale des solutions de l’équation différentielle (𝐸). 
 
 
 
 

  



 

Correction  Savoir Ed. 8 
 
 
 

Corrigé  Entraînement 1 
1) ℎ est une solution de (𝐻) donc ℎ′ + 0,2ℎ = 0 ⇒ ℎ′ = −0,2ℎ. 

Si 𝑝 est une solution de  (𝐸), alors  𝑝′ + 0,2𝑝 =
2𝑡+5

√𝑡
⇒ 𝑝′ =

2𝑡+5

√𝑡
− 0,2𝑝 

On a alors : 𝑓′ + 0,2𝑓 = ℎ′ + 𝑝′ + 0,2(ℎ + 𝑝) = −0,2ℎ +
2𝑡+5

√𝑡
− 0,2𝑝 + 0,2ℎ + 0,2𝑝. 

Alors 𝑓′ + 0,2𝑓 =
2𝑡+5

√𝑡
  donc 𝒇  est bien aussi une solution de (𝑬). 

 

2) On calcule 𝑝0
′ + 0,2𝑝0 = 10 ×

1

2√𝑡
+ 0,2 × 10√𝑡 =

5

√𝑡
+ 2√𝑡 =

5

√𝑡
+

2𝑡

√𝑡
=

2𝑡+5

√𝑡
. 

Donc 𝒑𝟎 est bien une solution de (𝑬). 
 
3)  Les solutions 𝑓 de l’équation différentielle (𝐸) vérifient donc : 𝑓 = ℎ + 𝑝0. 

Or les solutions de (𝐻) sont ℎ(𝑥) = 𝐾𝑒−0,2𝑡 avec 𝐾 ∈ ℝ. 

Donc les solutions de (𝐸) sont donc de la forme : 𝒇(𝒙) = 𝑲𝒆−𝟎,𝟐𝒕 +
𝟐𝒕+𝟓

√𝒕
. 

 
 

Corrigé  Entraînement 2 
 
1) Si 𝑓 et 𝑔 sont solutions de (𝐸), alors   𝑓′ − 2𝑓 = (1 − 2𝑡) ln 𝑡 ⇔ 𝑓′ = 2𝑓 + (1 − 2𝑡) ln 𝑡 

et de même 𝑔′ = 2𝑔 + (1 − 2𝑡) ln 𝑡.  
Alors :   ℎ′ − 2ℎ = 𝑓′ − 𝑔′ − 2(𝑓 − 𝑔) = 2𝑓 + (1 − 2𝑡) ln 𝑡 − (2𝑔 + (1 − 2𝑡) ln 𝑡) − 2𝑓 + 2𝑔 
                             = (1 − 2𝑡) ln 𝑡 − 2𝑔 − (1 − 2𝑡) ln 𝑡 + 2𝑔    ⇒ ℎ′ − 2ℎ = 0 
 Alors 𝒉 est bien solution de (𝑯). 
 

2) On calcule 𝑔0
′ − 2𝑔0 = 1 ln 𝑡 + 𝑡 ×

1

𝑡
+ 0 − 2 (𝑡 ln 𝑡 +

1

2
) = ln 𝑡 + 1 − 2𝑡 ln 𝑡 − 1 

⇒ 𝑔0
′ − 2𝑔0 = (1 − 2𝑡) ln 𝑡.  

Donc 𝒈𝟎 est bien une solution de (𝑬). 
 
3)  On 𝑦′ − 2𝑦 = 0 ⇔ 𝑦′ = 2𝑦 donc les solutions de (𝐻) sont de la forme 𝑦 = 𝐾𝑒2𝑡 avec 𝐾 ∈ ℝ. 
 
4) 𝑔0 étant une solution particulière de (𝐸), les solutions de (𝐸) sont donc de la forme : 

𝑦 = 𝐾𝑒2𝑡 + 𝑔0 ⇒ 𝒚 = 𝑲𝒆𝟐𝒕 + 𝒕 𝐥𝐧 𝒕 +
𝟏

𝟐
. 

 


