Corrections Savoir $d. 2

Correction Exercice 6

1)a. P(x) = —2x*—x+3 2
Ona A=1+24=25 S y=—=1cet x,="to:=-2 & F(x)—r‘x‘lz
Ona A:1+4XZX2:3

2
Alors P(x) = =2(x — 1) (x - (_ 3)) =-2(x-1) (x + %) 1-v3
On pourrait distribuer le — et le 2 et obtenir P(x) = (1 —x)(2x + 3) = = ZX% =2-23

et x, =2+ 2V3
b. Q(x) =5x?—4x+3

Ona A =16 —60 = —44 = Pas de factorisation possible F(x) = i(x —2+2V3)(x—2-2v3)
c. R(x)=x?+x-1 Attention a I'ordre des facteurs 5
1 C144E b. G(x)——x ——x+
Ona A=1+4+4=5 = x; = et x; = — . A +4 L &n
na A=— -=—
ors 1) = (1 - 255 (- 2) = o225 (e 58) | 777 28T
= X1 = 2 = —— = ( 2) - =
9 11
d. S(t) =16t —24t+9 ot x _5?__;(_2)__
= = =
Ona A=576-576=0 = ty =— == 2
4 Alors G(x) = (x——) (x+5)

2
Alors S(t) = 16 (£ —3)
On pourrait distribuer le 16 et obtenir S(t) = (4t — 3)?

OuG(x)—( )(x+5)

e. T(x) = 5x% — 2x (ca serait bien plus rapide autrement, par factorisation naturelle...)
2-2 242 4 2 2
Ona A=4-0=4 = xl—?—o et X === Alors T(x)—Sx(x—E)

On pourrait distribuer le 5 et obtenir T(x) = x(5x — 2) comme la factorisation directe par x

f. U(n) = —n?+3n—2 Attention a l'ordre des facteurs

Ona A=9-8=1 :>n1=%;1=2 et n, = mERE Alors Un) = —-(n—1)(n—-2)

On pourrait distribuer le — et obtenir parex U(n) = (1 — n) (n—2)

2) a.A(x) = (2x+ 3)(2x — 3) : c’est un a? — b? b. B(x) =3x(2x+ 1)
2
c. C(x) = (5x + 1)? c’estuna? + 2ab + b? on obtiendraitun A = 0 et une factorisation 5 (x + %)

d. D(x) = (x - \/i)(x + \/E) : c’estun a? — b? (et ¢a évite des simplifications de racines pas simples)

Correction Exercice 7

A(x) =x2—4x+9: Ona x0=§=2 et A(2Q)=22-4x2+9=5
Alors A(x) =1(x—2)?+5
11

B(t) :0na to="=-2 et B(—§)=2x(—§)2+6x( H-1=2x2-9-1=2-10=-3

Alors B(t) =2 (t + ;)2 ~4

C(x)=3x>+18x+30 Ona xoz_Tlsz—S et C(—3)=3x(-3)2+18x%x(-3)+30=3
Alors C(x) =3(x+3)%2+3



D(x) = 16x? —24x +9 2 9

24 3 P(x)==——x+=-
Ona xo =7 =7 o I i YT

na xo=—7==1 et =-—14+-=
et D(3)=16x=-24x2+9=9-18+9=0 07 2d D=3 2
2 1 12
Alors D(x) = 16 (x _ %) Alors P(x) > x—1)“+4
Il s’agit d’un carré parfait quand I'image de x; est 0. >
La forme factorisée est aussi la forme canonique : on aurait Q(x) = gxz — 5x
~ . _ 2
alors plutét trouvé (4x — 3) Ona x, = sz_g) —cx (_ 2) _ _175
3
E(x) = =3x* +7 et Q(-Z)=IxZ_5xB__Z
C’est déja une forme canonique : x, = 0 et E(0) = 7 & = ) oo 16\2 & . g
Alors Q(X)Z—E( +T) —?

Correction Exercice 8

A=2x>+2x—-24—(x—-3)(x+1)
1% méthode : on factorise la 1°™ partie
Ona2x?+2x—24=2(x—3)(x+4) carA=196 ; x; =3etx, = —4
Donc A=2(x—-3)x+4)—(x-3)(x+1)=(x— 3)(2(x +4)—(x+ 1))
=x-3)2x+8—-x—-1)=x-3)(x+7)
2°me méthode : on développe avant de factoriser
A=2x24+2x—24— (x> +x—3x—-3)=2x>+2x—24—x*—x+3x+3=x*+4x-21
Ona A=100; x; =3etx, =—-7 donc A=(x—-3)(x+7)

B=2x—-1)*+2x*+11x—6
Ona2x2+11x—6=2(x—%)(x+6)=(2x—1)(x+6) carA= 169; x1=%etx2=—6
DoncB=2x—1)?+2x—-1Dx+6)=2x—-1D2x—1+x+6)=2x—1)3x+5)

C=4x>-2x+1+2(1—-x)(x+2)
C=4x*>—-2x+1+2(x+2—x?>—-2x)=4x?>—-2x+1+2x +4—2x*> —4x =2x*> —4x+5
Ona A = —24 cen’est pas factorisable...

D=x?>+6x—7-x(14 —x? — 5x)
Pourx?+6x—7,o0na A=64; x;=1letx, =—7 donc x> +6x—7=(x—1)(x+7)
Pour —x2 —5x + 14,ona A=81; x; = —7etx, =2 donc —x?> —5x+ 14 =—(x + 7)(x — 2)
D=(x—1)(x+7)—x(—(x+7)(x—2))=(x+7)(x—1+x(x—2))=(x+7)(x2—x—1)

. 1-V5 1+V5
Essayons encore de factoriser x> —x —1 avec A=5; x; = — et x; =—

Aufinal: D = (x + 7) (x - 1‘7‘/5) (x _ 1+2\/§)

Correction Exercice 9
1) P(1) =—-3+12—-3—-18 =0 Onabien—1 racine de P

2)P(x)=(x+1D(ax?+bx+c)=ax3+bx*+cx+ax?+bx+c=ax3+ (b +a)x*+(c+b)x+c

a=-3 a=-3 a=-3
. . b+a=12 b—3=12 b =15
— 3 2 _ _
Or P(x) = —3x> + 12x* — 3x — 18 on peut identifier ctb=—3 S —18+b=—3® b= 15
c=-—18 c=-—18 c=-18

Ona P(x) = (x+1)(—3x%* + 15x — 18)
3) Pour —3x%2 4+ 15x —18,ona A=9 ; x;, =2 et x, =3 donc P(x) = -3(x+1)(x—2)(x —3)



Correction Exercice 10

2x*+x—3
T 4x+6
Pour2x?2+x—3=> A=25; x;, =1 et xzz—g
Donc:

3
_2x2+x—3_2(X—1)(x+§)_x—1
T 4x+6 3 2

4(x-3)
_—x2+3x—2
T —x243x-3

Pour—x2+3x—2=>A=1; x;,=1c¢et x, =2
Pour —x? 4+ 3x —3= A = —3 estdonc non
factorisable

—-(x—-1D(x—-2)
€= —x2+3x-3

B x—5
- —2x2+6x + 20
Pour —2x%+6x+20 = A=196; x; = —1 et
x, =5 Donc:
B x—5 _ 1
2+ 1D(x-5 -2(x+1)

2+ 2x— 24
B x%2-9

Pour 2x2+4+2x—24 = A=196; x; =3 et

Xy = —4

Et x2 —9 = (x + 3)(x — 3) (identité remarquable)

Donc

b _2x*+2x—24 2(x—-3)(x+4) 2(x+4)
- x2-9  (x—-3)(x+3) x+3




