
Savoir Ed. 1 
 

 

Entraînement 1 
 
1) Soit 𝑓 la fonction définie sur ℝ par : 𝑓(𝑥) = 4(1 − 𝑥)𝑒1−2𝑥. 
 

    a. Vérifier que la fonction 𝐹 définie par 𝐹(𝑥) = (2𝑥 − 1)𝑒1−2𝑥 est une primitive de 𝑓 sur ℝ. 
 

    b. Déterminer la fonction Φ, primitive de 𝑓 telle que Φ prenne la valeur 1 en 𝑥 = 0. 
 
 

2) Soit 𝑎 et 𝑏 les fonctions définies sur [1 ;+∞[  par  𝑎(𝑡) = (1 + 𝑡) ln 𝑡 et 𝑏(𝑡) = 1 +
1

𝑡
+ ln 𝑡. 

 

    a. Montrer que 𝑎 est une primitive de 𝑏. 
 

    b. En déduire la forme générale de toutes les primitives de 𝑏. 
 
 

Entraînement 2 
 

 
1) Soit ℎ la fonction définie sur ]0; +∞[ par : ℎ(𝑥) = 1 + ln(2𝑥). 
 
    a. Vérifier que la fonction 𝐻 définie par 𝐻(𝑥) = (𝑥 − 1) ln(2𝑥) + ln 𝑥  est une primitive de ℎ sur ]0; +∞[. 
 

    b. Déterminer la fonction θ, primitive de ℎ sur ]0; +∞[  s’annulant en  𝑥 = 2. 
 

2) Soit 𝛼 et 𝛽 les fonctions définies sur [1 ;+∞[  par : 

𝛼(𝑡) =
𝑒𝑡

1 + 𝑒−𝑡
 𝛽(𝑡) =

2 + 𝑒𝑡

(1 + 𝑒−𝑡)2
 

 

    a. Montrer que 𝛼 est une primitive de 𝛽. 
 

    b. En déduire la forme générale de toutes les primitives de 𝛽. 
 

 

  



 
 

Correction  Savoir Ed. 1 
 
 

Corrigé  Entraînement 1 
 

1)  a.  𝐹′(𝑥) = 2𝑒1−2𝑥 + (2𝑥 − 1)(−2𝑒1−2𝑥) = (2 − 4𝑥 + 2)𝑒1−2𝑥 = (−4𝑥 + 4)𝑒1−2𝑥 = 4(1 − 𝑥)𝑒1−2𝑥 
 

 On a 𝑭′(𝒙) = 𝒇(𝒙), donc 𝐹 est bien une primitive de 𝑓 sur ℝ 
 

 b.  On a Φ(𝑥) = 𝐹(𝑥) + 𝑘 = (2𝑥 − 1)𝑒1−2𝑥 + 𝑘   où 𝑘 ∈ ℝ    et on doit avoir Φ(0) = 1 
 

donc (0 − 1)𝑒1−0 + 𝑘 = 1 ⇒  −𝑒 + 𝑘 = 1 ⇒   𝒌 = 𝟏 + 𝒆        Donc  𝚽(𝒙) = (𝟐𝒙 − 𝟏)𝒆𝟏−𝟐𝒙 + 𝟏 + 𝒆 
 

 

2)  a.  On a 𝑎′(𝑡) = 1 ln 𝑡 + (1 + 𝑡)
1

𝑡
= ln 𝑡 +

1

𝑡
+ 1  donc 𝑎′ = 𝑏.  

  La fonction 𝑎 est donc bien une primitive de 𝑏 
 

  b.  Les primitives de 𝑏 donc donc les fonctions de la forme :    𝐹𝑘(𝑡) = (1 + 𝑡) ln 𝑡 + 𝑘,        𝑘 ∈ ℝ 
 
 

Corrigé  Entraînement 2 
 

1)  a.  𝐻′(𝑥) = ln(2𝑥) + (𝑥 − 1) ×
2

2𝑥
+

1

𝑥
= ln(2𝑥) +

𝑥−1

𝑥
+

1

𝑥
= ln(2𝑥) +

𝑥

𝑥
= ln(2𝑥) + 1  

 

  On a 𝑯′(𝒙) = 𝒉(𝒙), donc 𝐻 est une primitive de ℎ sur ]0; +∞[ 
 

 b.  On a :  θ(𝑥) = 𝐻(𝑥) + 𝑘 = (𝑥 − 1) ln(2𝑥) + ln 𝑥 + 𝑘   où 𝑘 ∈ ℝ    et on doit avoir θ(2) = 0 
  (2 − 1) ln(2 × 2) + ln 2 + 𝑘 = 0 ⇔  ln 4 + ln 2 + 𝑘 = 0  ⇔  ln 8 + 𝑘 = 0 ⇔   𝒌 = − 𝐥𝐧 𝟖  
 

  Donc  𝛉(𝒙) = (𝒙 − 𝟏) 𝐥𝐧(𝟐𝒙) + 𝐥𝐧 𝒙 − 𝐥𝐧 𝟖 
 
 

2)  a.  On calcule : 

𝛼′(𝑡) =
𝑒𝑡(1 + 𝑒−𝑡) − 𝑒𝑡(−𝑒−𝑡)

(1 + 𝑒−𝑡)2
=

𝑒𝑡 + 1 + 1

(1 + 𝑒−𝑡)2
=

2 + 𝑒𝑡

(1 + 𝑒−𝑡)2
 

  Donc 𝛼′ = 𝛽    :     𝛼 est bien une primitive de 𝛽. 

 b.  Les primitives de 𝛽 donc donc les fonctions de la forme : 

𝐹𝑘(𝑡) =
𝑒𝑡

1 + 𝑒−𝑡
+ 𝑘,        𝑘 ∈ ℝ 

 


