\Savoir Ed. 7

Entrainement 1

On considere I"’équation différentielle :
(E): y' +5y=2e5t

1) Soit g la fonction définie par : g(t) = 2te ¢,
Montrer que g est une solution de I'équation différentielle (E).

2) Quelle est la forme générale des solutions de I’équation différentielle (H) : y'+5y=07?

3) En déduire la forme générale des solutions de I'équation différentielle (E).

Entrainement 2

On considere I'équation différentielle :
2
(B): y' —gy=1-2¢t

1) Quelle est la forme générale des solutions de I’équation différentielle (H) : y' — %y =07

2) Soit f, la fonction définie par : fo(t) = 3t? + 9t + 12.
Montrer que f; est une solution de I’équation différentielle (E).

3) En déduire la solution f de I'équation différentielle (E) qui vérifie f(0) = 14.



\ Correction Savoir Ed. 7

Corrigé Entrainement 1

1) Oncalcule : g’ + 5g = 2e75t + 2t(—5e75%) + 5(2te~>%) = 2e7>t — 10te~ > + 10te™>.
Donc g’ + 5g = 2e~5t: g est bien une solution de (E).

2)Ona:(H) : y'+5y=0ey' =-5y.
La forme générale des solutions de (H) estdonc:y = Ke 5tavec K € R.

3) g étant une solution particuliere de (E), la forme générale des solutions de (E) est donc :
y=Ke 5+ g cest-a-dire y=Ke 5 +2e™,

Corrigé Entrainement 2

! 2 ! 2
1) Ona:(H) : vy —§y=0(=y =3y

2
La forme générale des solutions de (H) estdonc:y = Ke3* avecK € R.

2) Oncaleule : fy —=f = 6t +9 —=(3t? + 9t +12) = 6t + 9 — 2t2 — 6t — 8 = 1 — 22,
Donc f — gf = 1—2t?: f, est bien une solution de (E).

3) f, étant une solution particuliere de (E), f est donc de la forme :

2 2
f(t) = Kes" + f, = Ke3" + 3t2 4+ 9t + 12.
Onaf(0)=12=K+12=14= K = 2.

2
Onadonc: f(t) = 2e3" + 3t% + 9t + 12



