lere Spe

Vectedurs ()

Savoirs Vps

—
—
—
—
—
p—
—
—
—
—
-
-~
—
—

Entrainements



Sujet de preparation

Savoir Vps. 1

1) a) Dans le repere ci-contre, déterminer graphiquement

les coordonnées des vecteurs u et v . / ——

b) Sur ce méme repére, tracer en couleur un représentant
des vecteurs a (-4;6)et b (-10;0)

=

v

2) Dans un repére (O, I, J) orthonormé, on donne les points :

A(4;-11);B(-5;2)etC(6;-5)

a) Calculer la longueur CA

b) Déterminer les coordonnées du point M, milieu de [AB]
c) Calculer les coordonnées de CB’

d) Déterminer les coordonnées du point N tel que BN = AC

— =

e) Calculer les coordonnées du vecteur u_ définipar: u =2CB — CA

Savoir Vps. 2

1) Simplifier quand c’est possible les expressions suivantes (et signaler quand ¢a ne |'est pas) :

a) AP - GP b) 2BH + HC c) DX - SX d) OK + Bl + KB’

2) a) Introduire le point M dans I'expression vectorielle : 3RA’
b) Introduire le point B dans I'expression vectorielle : =LD’

—_— 1—)
c) Introduire le point C dans I'expression vectorielle et simplifier : DA _EGD

3) a) On donne I'égalité vectorielle 2AM + MB = 0 . Exprimer AM en fonction de AB..
b) On donne I'égalité 2AM + AB = 4BC . Exprimer AM en fonction de BA et de BC
c) Ona: 21B—-30B + DI = ID + OB . Exprimer OB en fonction de DB

d) On sait que GB -3GC + GD = 2BC. Exprimer GD en fonction de BD et CD



Savoir Vps. 3

e E— e — _3
1) a) Danslabase( u ; v ), levecteur a apourcoordonnées: a ( 2 j

Exprimer a en fonction des vecteurs de la base.

b) Onsaitque b = —T + gf Donner les coordonnées de b dans la base (7} ])

c) Le vecteur U’ est définipar: U =31K - JO.

Donner les coordonnées du vecteur U~ dans la base (JO; LK)

d) On donne I'égalité vectorielle SA"=2SR -3 ST

Donner les coordonnées du vecteur SA dans la base (RS’ ; RT)

2) a) MATH est un parallélogramme. Donner les coordonnées du vecteur TM dans la base (TA'; HT)

b) ABC est un triangle non aplati, et E est un point tel que CE =2CA.

ExprimerZ?—E> dans le repére (B ; BA'; BC) et en déduire les coordonnées du point E.



tptrainements savoirs

Savoir Vps. 1: Repere et coordonnees

Entrainement n°1

1) a) Dans le repere ci-contre, déterminer graphiquement

les coordonnées des vecteurs u et v . \ —
b) Sur ce méme repére, tracer en couleur un représentant \\ v
des vecteurs a (-5;2)et b (0;3) 1 - R
o| 1 -
2) Dans un repére (O, I, J) orthonormé, on donne les points \
E(-1;-7);A(5;0)etU(2;-4)
a) Calculer la longueur EU
b) Déterminer les coordonnées du point X, milieu de [AE]
c) Calculer les coordonnées de AU
d) Déterminer les coordonnées du point S tel que SE = AU
e) Calculer les coordonnées du vecteur u définipar: u = UA —4AE
Entrainement n°2
A
1) a) Dans le repere ci-contre, déterminer graphiquement
les coordonnées des vecteurs u et v . ~—— —
U v
b) Sur ce méme repére, tracer en couleur un représentant
des vecteurs a (-3;0)et b (2;-4) 11N \ 4
‘ , . of 1 g
2) Dans un repére (O, I, J) orthonormé, on donne les points
M(-3;5);A(0;-4)etT(2;-1)
a) Calculer la longueur TM
b) Déterminer les coordonnées du point H, milieu de [MA]

c) Calculer les coordonnées de AT
d) Déterminer les coordonnées du point S tel que MS = AT
e) Calculer les coordonnées du vecteur u_ définipar: u =3TM - AT



Entrainement n°3

A
1) a) Dans le repére ci-contre, déterminer graphiquement —
— — —
les coordonnées des vecteurs u et v . v i
b) Sur ce méme repére, tracer en couleur un représentant
des vecteurs a (0;-7)et b (-3;-5) 1
o| 1 -
2) Dans un repére (O, I, J) orthonormé, on donne les points
A(-5;6);B(0;-8)etC(2;-4) _ N\
a) Déterminer les coordonnées du point E tel que AE = CB
b) Calculer les coordonnées de CB’

c) Calculer la longueur AC
d) Calculer les coordonnées du vecteur u_ définipar: u =-2BA + CB
e) Déterminer les coordonnées du point D, milieu de [AB]

Savoir Vps. 2 : Techniques de calcul vectoriel

Entrainement n°1

1) Simplifier quand c’est possible les expressions suivantes (et signaler quand ¢a ne I'est pas) :

— e~ 1 — — — — P~ —_— —_
a) ML+ OL b) EAM + ME c) 3RF-3AF d) GA - UB + AB
. . , . . 3 o
2) a) Introduire le point M dans |’expression vectorielle : 2 AE

b) Introduire le point N dans I’expression vectorielle : = VI~

¢) Introduire le point B dans I’expression vectorielle et simplifier : AC - 2AD

3) a) On donne I'égalité vectorielle 2RE-5RM = 0 . Exprimer MR en fonction de EM.
b) On donne I'égalité 3YO + 2Ui - PI = 2UP - OY . Exprimer YO en fonction de [P’
c) On donne I'égalité vectorielle 3PA + AM +6BM = 0 . Exprimer PA en fonction de AM et de MB

d) On donne I'égalité vectorielle 3SA” +2SB - SC =2AC. Exprimer SB en fonction de AB et AC



Entrainement n°2

1) Simplifier quand c’est possible les expressions suivantes (et signaler quand c¢a ne I'est pas) :

a) 2AP + PB b) AG - DG c) EST +§ RS d) DC + BC + AB

2) a) Introduire le point M dans I'expression vectorielle : =DC

3_,
b) Introduire le point N dans I’expression vectorielle : ZAB

c) Introduire le point P dans I’expression vectorielle et simplifier : AB —3BC
3) a) Ondonne I'égalité 3MA - 5AB + CB = 2AM +4BC . Exprimer AM en fonction de CA

b) On donne I’égalité vectorielle 4AB —3BC = 0 . Exprimer AC en fonction de BC

a) On donne I’égalité vectorielle 4GR -21B + BG = 0 . Exprimer BI en fonction de GRet de GB

1

b) On donne I’égalité vectorielle EW -2MB + MC = 3BC . Exprimer MA en fonction de BA et BC

Entrainement n°3

1) Simplifier quand c’est possible les expressions suivantes (et signaler quand ¢a n’est pas possible) :

a) AM + BA b) 5CR + 5CD c) -OV + HV d) 27ZE + EA +2AZ

2) a) Introduire le point A dans I'expression vectorielle : = PC
1,
b) Introduire le point S dans I'expression vectorielle : EAB

c) Introduire le point M dans I’expression vectorielle et simplifier : AC -2DA

1. 1, __ N N
3) a) On donne I'égalité vectorielle EBM + EBA = 4BC . Exprimer BM en fonction de AB et de CB
b) On donne I'égalité 3AB - CA + BD = 2AD. Exprimer AB en fonction de CD’
c) On donne I’égalité vectorielle 3AB -2AC = 0 . Exprimer AC en fonction de BC.

d) On donne I'égalité vectorielle BM +2ME +2CB = 4MC + EB". Exprimer EM en fonction de EC



Savoir Vps. 3 : Decomposition dans une base

Entrainement n°1

—_— —_— R — 4
1) a) Danslabase( u ; v ), levecteur a apourcoordonnées: a (—6)'

Exprimer a en fonction des vecteurs de la base.

b) On sait que 711 = —b . Donner les coordonnées de 77 dans la base (@ B)

c) On donne I'égalité vectorielle MI =3MO + TE
Donner les coordonnées du vecteur MI dans la base (MO ; El)

— 1,

d) On donne I'égalité vectorielle NY =EAN -3AB

Donner les coordonnées du vecteur NY dans la base (NA ; NB)

2) a) ABC est un triangle, | est le milieu de [AB] et J celui de [BC].
Donner les coordonnées du vecteur AJ dans la base (Al ; BC)

MT.

WIN

b) MATH est un parallélogramme, et S est un point tel que AS =-

Exprimer le vecteur MS dans le repére (M ; MA ; MH) et en déduire les coordonnées du point S

Entrainement n°2

—_— —_— _— , —_— 1
1) a) Danslabase( u ; v ), levecteur a apourcoordonnées: a (—5; 5).
Exprimer a en fonction des vecteurs de la base.

b) On sait que w =1 — 7d . Donner les coordonnées de w dans la base (a;7)

c) On donne I'égalité vectorielle GA =-2AB -3BC
Donner les coordonnées du vecteur GA dans la base (BA ; BC)

d) On donne I'égalité vectorielle AR = AF —3FE
Donner les coordonnées du vecteur AR dans la base (AE ; AF)

2) a) AVEC est un parallélogramme et M est le milieu de [CE]
Exprimer CM dans le repére (C; CA ; CV) et en déduire les coordonnées du point M

—_— 3—>
b) TRI est un triangle non aplati, et N est un point tel que RN =5 IT

Donner les coordonnées du vecteur TN dans la base (TR ; TI')




Entrainement n°3

W |-

1) a) Danslabase( i ; j ), levecteur a apourcoordonnées: a

|
N

Exprimer a en fonction des vecteurs de la base.
b) On sait que b = —128 + 9% . Donner les coordonnées de b dans la base (&; &)

c¢) On donne I'égalité vectorielle AB = BC —4CB
Donner les coordonnées du vecteur AB dans la base (CB’, CA)

d) On donne I'égalité vectorielle AP = 3EP - FP’
Donner les coordonnées du vecteur AP dans la base (EF , EP)

2) a) ABCD est un parallélogramme de centre O.

Donner les coordonnées du vecteur BD dans la base (OC , AB)

—— 2—)
b) ANG est un triangle non aplati, et T est un point tel que GT =§GN

Donner les coordonnées du point T dans le repére (A, AN , AG)



Sujet de pﬁép@@@iRRE(“ON

A
Corrige Savoir Vps. 1 «
-
1)a) u (-5;-7) et v (0;-5) b) =
\a’ 1
2) a) CA=\(xa—x?+ (ya—yc)? S cE >
=6 -4)? + (-5 + 11)2 =[4 + 36 =40 \
X :XA+XB _;5_ 1
N M=) XM=""5"=7 1 9
b) M, milieu de [AB] = Va+ Ve S 11+2 g9 = HI( X E)
=" O I

*(XB—XCJ_(—S—G)_(—Il)

) CB ye—Yyc) \ 245 )"\ 7

d _>(xN+5j_ﬁ(2j {x+5=2 {x=—3 .
)BN yN_Z = AC 6 = y—2=6@ y:8 Donc N(_3I8)

o o= ()50

Corrige Savoir Vps. 2

1) a) AP + PG = AG b) non c) DX + XS = DS d)OK+ Bl + KB=0B + Bl = Ol
2) a) 3RA =3RM +3MA b) -LD =-LB - BD = BL + DB

¢)DA--GD=DC+ CA--GC--CD =-DC+ CA +-CG
2 2 2 2
3)a)2AM+MB= 0 < 2AM+MA+ AB = 0  AM = BA

— —_— —~ — — —_— — 1—)
b) 2AM + AB =4 BC < 2AM =4BC + BA @AM:ZITGEBA

c) 2IB-30B+ DI'= ID + OB & -40B=2ID + 2Bl < -40B=2BD OB



Corrige Savoir Vps. 3

1) a) a =-3u+2v b) b(-1;%) ¢) T (-1;3)

d) SA =2SR-3ST =-2RS -3SR -3RT = RS —3RT = SA(1;-3)
2) a) TM = TA + AM Comme MATH est un parallélogramme, AM = TH

DoncTM = TA' + TH = TA' - HT = TM (1;-1)

b) CE =2CA < CB + BE =2CA & BE = BC +2CA= BC +2CB + 2BA =-BC + 2BA

donc BE(2;-1) et comme B est |'origine du repére,ona: E(2;-1)



Savoir Vps. 1: Corriges

Corrigé Entrainement n°1

1)a) u (3;-6) et v (-4;0) b) =

2) a)Eu =\/(XU—XE)2+ (yu—ye)?

=217+ (4477 =949 =118

=

v

Yat Ve

_XatXe 5-1

=72 =" =2 7

b) X, milieu de [AE] = & 0-7 = X(2;-3)
Yx=""75

o =1-xy _ (-3 -1-x=- -X=-2 x=2
d) SE =AU( _, )= —7—y=—4@ &), -_3 Donc S(2;-3)

-y=3 y

o u'=-nu-ane (5 J-o{ 573 )- (2255 )- (%)

Corrigé Entrainement n°2
1)a) u'(-6;3) et v (0;-4) b) = u’ v
2) a) TM =~/(xp = x7)2+ (ym—yr)? =/(-3-2)2 + (5 + 1)? 1 y
TM =125 + 36 =+/61 5 C >
4_—‘ —59
X, = Xt Xa _-3+0_ 3
b) H, milieu de [MA T2 IR H(-3.1 A
) H, milieu de [MA] = _yM+yA<:) 5.4 1 = (-2,2)
YH= 2 Yn= 2 _2

y=3+5=8

)
jﬁ{x+3=z @{x=2—3=—1 5 _
_ onc S(-1; 8)
M)



1\
[

Corrigé Entrainement n°3 T
1)a) u'(4;-2) et v (-7;1) b) = a
2) Il est plus logique de faire le (b) avant le (a) / - >
// ol 1

— > ( Xg—Xap 0-2 -2

s (-0 Ve b
Y8 —Ya -8 —(-4) -4 b -
'4

E—CT@(XE_(_5)j—(_2j (:){XHS:_Z :}{XE:J Donc E(-7;2

a) AE - yee6 )=\-a) S\yem6=-a @ |ye=2 DoCE(T;2)

¢) AC =\/(xc = xa)? + (yc—ya)* =\/(2 45)% +(-4 -6)2 = \[7% + (-10)> =+/49 + 100 =~/149

o o czonr s -l 0 ()LD (1)

_XatXg _2*+0_ >
D milieu de [AB v S DD§1
e) D milieu de [AB] & _yA+ys® 6+(-8) onc (—2,—)
Vo= 2 Yo = 2 =-1

Savoir Vps. 2 : Corriges

Corrigé Entrainement n°1

. . . . T - ., 1 .1, 1 ., 1_, 1_
1) a) impossible b) a moitié possible : EAM+ME=§AM +EME +EME=EAE +EME
c) 3RF — 3AF = 3RF + 3FA = 3(RF + FA) = 3RA d) GA + AB - UB' =GB + BU = GU
3., 3., 3__ N .,
2) a) 5 AE =AM + M b) - VI'=-VN - NI

c) AC - 2AD = AB + BC -2AB -2BD = -AB +BC — 2BD = BA + BC + 2DB
On peut éventuellement aller plus loin : = DB + BA + DB + BC = DA + DC

3) a)2RE-5RM = 00 & 2RM+2M -5RM= 0 < 3MR=2EM & MR=-EM

WIN

— — — — 1—> —
b)3PA+AM+6BM= 0 < 3PA=-AM+6MB & PA =—§AM+2MB

c) 3YO+2Ui- PI =2UP- OY & 3YO+ OY =2UP-2Ui+ PI ©2YO=2UP+2IU+ PI’
& NO=2F+ PI'= P & YO =71
d) 3SA +2SB - SC =2AC < 35B+3BA+2SB- SB' - BC =2AC & 4SB =2AC-3BA+BC

— —_— — - — — —_ —_— — — —_— — — —_— —_ 1—)
4SB = 2AC +3AB +BC =2AC+2AB + AB + BC =2AC + 2AB + AC =3AC + 2AB < SB =%AC +£AB

N



Corrigé Entrainement n°2

1) a) en partie 2AP + PB = AP + AP + PB = AP + AB b) AG -DG = AG + GD = AD
C)EST+€RS =ERS +EST=ERT d) DC + BC + AB =DC + AB + BC = DC + AC
2) a) -DC = -DM - MiC b) SAB = SAN +>NB
a - 47" =R Ty

c) AB —3BC = AP + PB -3BP -3PC = AP + PB +3PB +3PC = AP + 4PB + 3PC

_—  —— 0

3) a) 3BMA-5AB + CB =2AM +4BC & 3MA - 2AM

I
N
o
@
-+
(6]
>
@

|
@]
jor]

e e S _ —_—

& -5AM=4BC+5AB+ BC <& -5AM=5AB+5BC < -5AM=5AC < AM=CA

d) EAM -2MB+MC=3BC & _EMA -2MA -2AB +MA +AC =3BC & _EMA =3BC +2AB +CA

© - MA=3BC+AB + CA'+ AB =3BC+AB + CB'=2BC-BA' & MA=-3BC+2BA
Corrigé Entrainement n°3
1) a) BA +AM =BM b) non ¢) VO+HV=HO  d)2ZE +2AZ+ EA =2AE+ EA = AE
2) a)-PA -AC b) 5AS +35B c) AM + MC -2DM -2MA = 3AM +MC +2MD

1*> — 1*> — — — —_— —
3) a) EBM=4BC—EBA < BM =8BC+AB = AB —8CB

b) 3AB- CA + BA + AD=2AD < 2AB=AD +CA = CD

0
5|
N [ =
]

c) © 3AC +3CB-2AC= 0 ©AC =3BC

d) BM +2ME +2CB=4MC+ EB &  BE + EM -2EM + 2CB = 4ME + 4EC + EB’
& EM -2EM +4 EM = 4EC + EB- BE —2CB &  3EM = 4EC + 2EB +2BE + 2EC = 6EC
& EM = 2EC



Savoir Vps. 3 : Corriges

Corrigé Entrainement n°1

s (3
c) Ml =3MO - EI = Ml (_1)

1) a) o =4u -6v b) m(0; —1)
7
d) NY = AN -3AB =->NA -3AN-3NB=_NA-3NB = NY 2
-3

1 - N (2
2) a) Al =AB + BJ =2AI+§BC car | milieu de [AB] et J milieu de [CB] = AJ 1/2

b) MS=MA+ AS = MA —gMT = MA - -MH —gHT Comme MATH parallélogramme, HT = MA

2*>

— o 25 2 . 1_,
= MS—MA—3MA—3MH—3MA—3MH

1
2

Donc MS et comme M est 'origine du repére,ona S (5 ; —5)

2
3

Corrigé Entrainement n°2

1) a) a=-Zu + 5v b) W( 7) c¢) GA=-2AB -3BC=2BA-3BC = GA( )
2 1 -3
— —— — — — — — —— — — — — _3
d) AR = AF —3 FE = AF -3FA -3AE = AF + 3AF -3AE = -3AE +4AF = AR a
ole — 1—) ’ g Erererd
2) a) M est le milieu de [CE], donc C =§CE Comme AVEC parallélogramme, CE = AV
111 | 1
CM =§AV =EAC +§CV -——CA' +-CV = CM et comme C est I'origine du repére, on a M(- 279



Corrigé Entrainement n°3
—_ 1—> YA T 9 B =5 _ -5 )
Va) a=37 -7 b) b(_lz) ) AB——SCB—(

_— — —— — ——g —rd — E—— 1
d) AP =3EP - FP =3EP - FE - EP = 2EP + EF =(2)

2) a)On a CD = BA car ABCD parallélogramme et AC =20C car O est milieu de [AC]
> > — > — — 2
Donc BD = BA + AC+ CD =-2AB+20C = BD _2)

b) AT = AG + GT = AG +§GN = AG +§GA +§AN =§AN +§AG et A est I'origine du repére = T(§;§



