Chapitre 11: Primitives et équations différentielles
I. Primitives

3) Calcul de primitives

Savoir Ed.3

Exponentielles et logarithmes (niv. 1)

Exemples :
f F fx) = e¥1
— l 3x—1
1 F(x) = Je
eax+b _eax+b
g(x) = 2¢7:
1 1 1 X X
Gx)=2X|—=5]ez2=2%x(-2)e 2
ax + b A In(ax + b) (x) (‘%) 2
avec x > —— a _x
a G(x) =—4e 2
. _ 1 _ 3
j(x) = 3-2x k(x) = 4x+1
J(x) = _izln(S —2x) K(x)=-3X% iln(4x +1)
Exponentielles et logarithmes (niv. 2)
Exemples :
f F
h(x) = xe'™ +1 = ; X (—2x)el™*" +1
u'e et 1,
H(x) = Eel_" + x
ul
u Inu i(x) = 2xe2=5" =2 x SN (—10xe2‘5x2)
avec u >0 . , 10
I(X) = — gez_sx
4t 2t . o e X __cos® 1 _ cosO
k(t) = 241 Zx 211 j(x) = 1—e—X k(6) = 3sind 3 sind

K@) =2ln (2 + 1) J(x) = In(1 — e™%) k(6) =In (sin 6)



Produits et quotients

f F Exemples :
1 f@®) = gex(ex —2)
u'u Euz F(t) = E(ex —2)?
1 g(x) =3(1-2x)2 = —%x (—=2) x (1 — 2x)?
/ 1
u'u™ avecn > 2 (')’l—-l—l)un+ G(x):—zxix(l—ZxP:—%(1—235)3
, 1 h(0) = 4sinf cos?0 = —4 X (—sin 6 cos?H)

u_z — H(0)=—4x§cos39

u u
u’ _, -1 o) =G = G2
— avecn = — n—1 _ -1 2
umn (n—1Du A(x) 2 X = o

u’ 2x

\/—a 2\u @(t) T

Autres composées

f F

1
u'(ax + b) Eu(ax + b)

Exemples: f(t) = 2cos (HT”) gx) =sin(3x) — 1
t+m

F(t) =2x %sin (HTH) = 4sin (T) G(x) = —écos(Sx) —X



Méthode de recherche de primitives

m On intégre terme a tarme

On développe, 2t on retrouve une
somme de fonctions de référence

-/\/ On reconnait : 1'%
S \/\ = c'intégreen £°

On reconnait: W' U™

Autres cas : verifier qu'on n'a pas L. u™¥i
. . = s'intégre en
trouve |a primitive avant [en n+1

dérivant une fonction dannée)

On « casse @ la fraction, on simplifie 2t on
retrouve une somme de fonctions de référence

/\/ |

U

On reconnait: —

S :

= s'intégre en In{u)

Autres cas : verifier qu'on n'a pas u’
trouve la primitive avant [en On reconnait : um
dérivant une fonction donnée) —1

= s'intégreen ——————
& (m—1jum—1




