Corrections Savoir Ft. 2

Corrigé Exercice 3

1) f'(x)=1-sinx
g'(x) =2cosx +sinx

h'(x) = cos(x) cos(x) + sin(x) (—sin(x))
= cos? x —sin’ x

i'"(x) = 2xsinx + x* cos x

k(x) = tanx = sinx donc k'(x) _ COS XXCOS x—siznxx(— sin x) _ cos? x-l—zsinzx _ 12
[ole 4 Cos“ Xx Cos“ Xx Cos“ x
I'(x) = 2(—sinx) cos'x = —2sinx cosx
X 0 g (3
cos x + 0 — |
2) f(x) =sin?x sur[0;] donc f'(x) =2cosxsinx sin x + | + 0
2 1
avecf(0)=f(7t)=02=0;f(g)z(sin(g)) =12=1 f(x) + 0 - 0
f@ e 2 1N
g(x) =x—cosx sur[0;m] donc g'(x) =1+sinx
Onrésout 1+sinx >0 & sinx > —1 X 0 1
Ce qui est toujours vrai... g'(x) 0 + 0
Avecg(0) =0—cos0=-1, T+1
Etg(n) =n—cosm=nm—(-1)=n+1 gx) | .4 2
3) g'(x) = 2 cos(2x) j'(x)=2cos(x +1)+2x X (—sin(x + 1)) = 2cos(x + 1) — 2xsin(x + 1)
k) = —4sin(2x) X 3sin(2x) — 2 cos(2x) X 6 cos(2x) _ 12(cos?(2x) + sin®(2x)) 4
X = (3sin(2x))? = 9 sin?(2x) ~ 3sin2(2x)
4) f(x) =tan (5) = sin(3) sur |—m; [
- 2) cos(g) ’
e m@x(den) | eor@en  [x [
! = = -X B
f1e) cosz(;—c) 2 cosz(g) ffeof 1+ Il
1
e — - » )12
f'(x) 2cos2(§) strictement positif f()
h(x) j cos (E) sur £O; ] = h'(x)= —isin (;—C) X 0 T
orsins=20 & 0<ss<m & 0=sx<3r ' (x) —
Avec h(0) = cos0 = 1 et h(m) = cos (%) =+
(0) (m) = cos (%) =3 RN
2




Corrigé Exercice 4

1) F'(x) = 0 — (—sinx sinx + cos x cos x) = +sin? x — cos? x = f(x) = F est bien une primitive de f.
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2) a) Lsm(z) dx = —2COS(E)]O——ZCOS(E)-}-ZCOS(O)——2X0+2X1—2

1 1

1. 1. 1 1 m 1
f(2+cos(x7r))dx=[2x+—sm(x7r)] =2+—sm7r—(2 ><—+—sm(—))=2+0—1——><1
1 T 0 T T T

b) 3 2 2
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2 : 2xsinx dx = [-2xcosx]? — | —2cosx dx
2x sinx dx 0 0 0
c) Jo , ) 21 T T s
Avecu = 2x et v’ = sinx = ——cos(—)+0+2[sinx](2) = —n+2(sin——sin0)
u' =2 etv=—cosx _ 1r2+2 2 2

Corrigé Exercice 5

1 a) En tragant les deux fonctions x = cos x et x = x il semble n’y avoir qu’une seule intersection.
b) On acosx € [—1; 1] donc siI’équation cos x = x admet une solution, elle appartienta [—1; 1]

c) Etudier le sens de variation de la fonction h sur [—1; 1] par h(x) = x — cos x
h'(x) =1+ sinx et 1+sinx >0 < sinx = —1 ce qui est toujours vrai.

Donc la dérivée h' est toujours positive, et la fonction h est strictement croissante sur [—1; 1]

d) cosx=x & x—cosx=0

Onah(—1)=—-1-cos(—1) = —1,5 et h(1) =1 —cos(1) = 0,5

La fonction h est continue et strictement croissante sur [—1; 1], avec 0 € [h(—1); h(1)].

Donc, d’aprés le théoréme des valeurs intermédiaires, I'équation h(x) = 0 admet une unique solution «

L’équation cos x = x admet une unique solution a

e) Ontrouve a = 0,739

2)a)f'(x) =2+ 2cos2x =2(1 +cos2x) CQFD

b) 1+ cos2x >0 & cos2x = —1 ce qui est toujours vrai. La dérivée f' est toujours positive, donc la

fonction f est strictement croissante sur [0; g]

SEEN
of (— g) =2X (— g) + sin <2 X (— g)) = —m + sin(—m) = —1 et par f'(x) +
symétrie f(g) =1 fo | A n
foi(l + cos2x) dx = B (2x + sin 2x)]j = (% (2 X g + sin (2 X g))) — (% (0 + sin 0)>

d)

1( + sinm) 1 0 T
= — —— X = —
> +sinm) — 2 >



