Corrections Savoir Sag. 5

Corrigé Exercice O

a) upy1=u, +0,8

c)u, = —2u,_; OU U, 1 = —2U,

b)u, =u,xq"*=1,2x0,5"

du,=u;,+(n—1)R=-5+10(n—1) =10n— 15

eu,=u,_1—1

g)un=u0+nR=0,1+§n

Corrigé Exercice 1

1) (u,) : la raison est strictement
négative, la suite est décroissante

4) (z,,) : la raison est strictement
positive, |a suite est croissante

Corrigé Exercice 2

1)(sp):ug=0etg>1
= La suite est croissante

4) (t,):q <0
= La suite n’est pas monotone

7)(Uy):Uy=0et0<g<1
= La suite est décroissante

flu, =u, xqg¥t=1x0,7""1=0,7"1

1
h) up = 3 u,

2) (v,) : la raison est strictement
positive, |a suite est croissante

5) (a,) : la raison est strictement
négative, la suite est décroissante

2)(by):by<0etg>1
= La suite est décroissante

5)(en):ep<0et 0<g<1
= La suite est croissante

8)(d,):d3s;<0etg>1
= La suite est décroissante

10) (C,,) : g = 1 = La suite est stationnaire

Corrigé Exercice 3

1. Augmenter de 3,7 % revient a multiplier chaque année par 1,037.
Onadoncu,,;1 = 1,037u, : la suite est géométrique de raison 1,037

2.u, =uyxq" =187 x1,037"

3.0nauy = 0etq > 1donclasuite (u,) est croissante

3) (wy,) : la raison est nulle, la
suite est stationnaire

6) (b,) estarithmétique de
raison —102, strictement
négative : la suite est
décroissante

3)(wy):wg<0et0<g<l1
= La suite est croissante

6) (a,):q<0
= La suite n’est pas monotone

9) (v,,) est géométrique de raison
0,7 et 1¢" terme v, = 1200, donc
vo=0et0<g<1

= La suite est décroissante

4. ’année 2019 correspond au rangn = 19.On a u;9 = 187 x 1,0371% =~ 373
Selon cette estimation, la production mondiale de plastique en 2019 serait d’environ 373 millions de tonnes



Corrigé Exercice 4

® 1°" cas

| Méthode 1 |

a) v, = f(n) avec f(x) = (x + 3)?

Or, comme fonction PSD, la fonction f est
décroissante sur | — oo ; —3[ et croissante sur

] — 3; 4oo[, donc en particulier f est croissante

sur [0; +oo[ = v, est croissante

| Méthode 2 ‘

a) Uppr = —2(n+1)2+1
=-2n*+2n+1)+1
=-2n?—4n-2+1

=-2n*—4n—-1
Donc Upyq — Uy = —2n2 —4n—1— (—2n2 + 1)
=-2n?—4n—-1+2n?>-1
=—4n-—-2

Orpourn=>0,ona—4n<0 = —4n—-2<0
Donc u,4q — Uy < 0 = La suite u est strictement
décroissante

® 28Me c(ys

| Méthode 1

a) apy1 —a, =3n=>0 =a, estcroissante

| Méthode 2 |
. 1 1
a)Pourn = 0,onabien—>0et U, ; = —
n+5 n+6
1
Un+1 — n_+6 — n+5
Un 1 n+6

n+s
5
Or,commen+5<n+6, onaZ—I6<1

Donc 1 < 1 = La suite (u,,) est décroissante

Un

Corrigé Exercice 5

. 8x3—4 20 .
UL = = —_—=
3 3+1 4

b) s, = f(n) avec f(x) = —2x3

Ona f’(x) = —6x% et donc f” est négative sur R
= la fonction f est décroissante sur R donc en
particulier f est décroissante sur [0 ; +oo[

= s, est décroissante

b) w 1 1
n+l T o141 T n+2
Donc w - 1 1 n+1-(n+2)
n+l n n+2 n+1 (n+1)(n+2)
n+l-n-2 -1

T DM+ | i) (n+2)

Or on connait le signe de (n + 1)(n + 2) : il s'agit
d’un PSD de racines —1 et —2 et positif a I'extérieur
des racines, donc

n 0 400
-1 _
n+1D)(n+2) +

Wn+1 = Wn —

Ona w,4; —w, <0 donc la suite (w,,) est
strictement décroissante

b) byty — b, =n*—9

Or n? — 9 est positif a I'extérieur de ses racines, donc
sur N, positif pourn > 3

= b, est croissante a partir du rang 3

2

.2
b) Pourn > 0, onablens—n> Oet wpyq =on+i

N

Wn_+_1 5n+1
W, 2

57’1

s s 1
=Tl Sxgn 5

= La suite (w,,) est décroissante

2.a.Pourx?+2x+1onaA=0et x, = —1 Donc le PSD est positif partout et nul en x = —1.

La dérivée f' est donc strictement positive pour x = 0, et la fonction f est strictement croissante pour x > 0

b. On a u,, = f(n) avec la fonction f définie au (a), qui est croissante. Donc (u,,) est strictement croissante.



