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Corrigé Exercice 17    
 
 

1) a) On a          
 
  
 
  donc             . 

 

b)   
                  

               
 

    

   
 

 

   
. 

Pas la peine de faire deux fois le même calcul du dénominateur :    
                   

   
  . 

On en conclut que    . 

 

2) a) On a          
  
 
 
   et          

  
  
 
  d’où                       et                      .   

    est donc orthogonal aux vecteurs          et          et c’est donc un vecteur normal de      . 
 
 

b) L’équation de       est donc donnée par :                          
             .  

               
                     

          
 

  

    
     . 

 
 

c) On a                           donc          .     est donc rectangle en  . 

Son aire est donc donnée par :    
     

 
 

 Or             et                 donc       . 
 

d)  Le tétraèdre      est une pyramide à base triangulaire     de hauteur  . 

Son volume est donc donné par :     
 

 
    

 

 
 

  

    
           

 

3) a) On a :           
  
 
 
    donc          

      
   
   

      

Soit   le projeté orthogonal de   sur     . Il existe alors un nombre     tel que :  
       
    
    

  

D’autre part, le plan   normal à          et passant par   a pour équation :  
                             

On a donc :                         
 

 
. 

Ainsi :      
 

 
 
 

 
 
 

 
   

 

 
 
 

 
 
 

 
    et donc                  

 

 
 
 

 
 

  
  

 

      b) On a             . 

 L’aire du triangle     est donc 
 

 
      

 

 
    

 

  
   . 

 

4) a)  On a       
 

 
  ;          et         .   On a donc          

 
 
 
     et        

   
   
   

      . 

Soit   le projeté orthogonal de   sur     .   Il existe alors un nombre     tel que :  
    
    
    

  



D’autre part, le plan   normal à          et passant par   a pour équation :  

           
 

 
          

 

 
      

 

On a donc :       
 

 
     

 

 
. 

Ainsi :    
 

 
 
 

 
 
 

 
    et donc                  

 

 
 
 

 
  

 
  

 b) On a           donc : 

 L’aire du triangle     est :   
 

 
       

 

 
. 

 
 
 


